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1 Poč́ıtáńı pr̊uměrného platu

Zvoĺıme nějaké hodně, poč́ıtáme modulo hodně, začneme na náhodném č́ısle,
potom každý přičte. To má problémy s aliancemi.

2 Výběr nejmenš́ıho řezu

Umı́ se v něčem jako O(n3), ale náhodně umı́me rychleji.

Pojmenujeme si hrany.

Pokud G má alespoň 3 vrcholy, vybereme náhodnou hranu. G′ bude po
zkontrahováńı hranou (a všech paralelńıch). Zavoláme na G′.

Pokud mám přesně dva vrcholy, tak mám řez.

Tohle jde udělat zhruba v O(n2).

Věta 1 Necht’ C je množina hran v minimálńım řezu. Potom pravděpodobnost,

že vypadne C je ≥
2

n·(n−1)

Důkaz:
Když zkontrahuje hranu z C, tak prohrál. Když nezkontrahoval nikdy, tak
v pohodě.

Graf G má n vrchol̊u a minimálńı řez s velikost́ı k. Potom G má alespoň k·n

2
hran.

Algoritmus nezkontrahuje v jednom kroku hranu z C s pravděpodobnost́ı
≥ 1− 2

n
. Postupně ubývá n. Součet lze zapsat i jako n−2

n
·
n−3
n−1 ·

n−4
n−2 .

-

Důsledek 1 Každý graf má ≤
n·(n−1)

2 .

Můžeme to pustit v́ıcekrát a vyplivnout nejmenš́ı řez. Potom šance, že od-
pov́ı špatně je (1− p)t (budeme použ́ıvat nezávislé náhody). Kdy je to pod
0.5?

3 Isomorfizmus graf̊u

Když jsou isomorfńı, tak pohoda. Když neńı, tak je problém to dokázat.

Necht’ máme dokazovatele a ověřovatele. Ověřovatel vždycky vybere jeden
graf a přeč́ısluje mu vrcholy. A ptáme se, kterému je isomorfńı. Pokud nejsou
isomorfńı, tak muśı vždy vrátit to, které jsme zvolili.
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4 Quicksort
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