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1. (5 bodi) Definuj Jacobiho symbol a zformuluj zakon kvadratické reciprocity pro
Jacobiho symboly.

2. (5 bodu) Pro prvocislo p (ne nutné liché) a ptirozené ¢islo k popis strukturu grupy
Z*k (') .
p

3. (10 bodit) Najdi Fetézovy zlomek a vSechny dobré aproximace &fsla 55.

4. (2+8 bodu)
a) Definuj mijeni prvka v grupé G(-).
b) Najdi vSechny prvky grupy Zso(+), které miji prvek 4.

5. (10 bodit) Bud p liché prvocislo. DokaZ, ze p =1 (mod 4), pravé kdyZ p = a® + b?
pro néjaka cela cisla a, b.

6. (10 bodu) Bud n pfirozené &islo. Dokaz, Ze existuje aspon jedno prvoéislo p = 1
(mod n).

Informace

V tlohéach 1., 2. neni potieba nic dokazovat. V pocetnich ptikladech 3., 4. muzes
pouzivat tvrzeni z prednasky (a cviceni), pokud je zformulujes. V dikazech 5., 6. muzes
pouzivat vSechna predchazejici tvrzeni z prednasky, pokud je zformulujes. (,, Tvrzeni®
samoziejmé zahrnuji i lemmata, véty, atd.)

Pokud si nééim nejsi jisty, radsi se zeptej!

Maximalné jde ziskat 50 bodt, z toho na 1, 2, resp. 3 bude urcité stacit 44, 36, resp.
28 bodii, mozna i méné: presné hranice urc¢im podle obtiznosti pisemky.



