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1. (5 bod·) De�nuj dobrou aproximaci reálného £ísla ξ.

2. (3+3 body)

a) Popi² v²echny prvo£initele v Z[i].
b) Zformuluj v¥tu o tom, která prvo£ísla v Z jsou tvaru a2 + b2.

3. (10 bod·) Bu¤ n p°irozené £íslo. Ur£i, kterému reálnému £íslu se rovná periodický
°et¥zový zlomek [n, 2].

4. (3+7 bod·)

a) De�nuj silné pseudoprvo£íslo v bázi a.

b) Najdi v²echna 0 ≤ a ≤ 20 taková, ºe 21 je silné pseudoprvo£íslo v bázi a.

5. (2+8 bod·) Bu¤ p liché prvo£íslo.

a) Zformuluj vzorec udávající hodnotu
(

2
p

)
.

b) Dokaº tento vzorec v p°ípad¥ p ≡ 1 (mod 4).

6. (15 bod·) Bu¤ n p°irozené £íslo. Dokaº, ºe existuje aspo¬ jedno prvo£íslo p ≡ 1
(mod n).

Informace

V úlohách 1., 2. není pot°eba nic dokazovat. V po£etních p°íkladech 3., 4. m·ºe²
pouºívat tvrzení z p°edná²ky (a cvi£ení), pokud je zformuluje². V d·kazech 5., 6. m·ºe²
pouºívat v²echna p°edcházející tvrzení z p°edná²ky, pokud je zformuluje². (�Tvrzení�
samoz°ejm¥ zahrnují i lemmata, v¥ty, atd.)

Pokud si n¥£ím nejsi jistý, rad²i se zeptej!
Maximáln¥ jde získat 56 bod·, z toho na 1, 2, resp. 3 bude ur£it¥ sta£it 48, 39, resp.

30 bod·, moºná i mén¥: p°esné hranice ur£ím podle obtíºnosti písemky.


