Ukoly z Kombinatorické teorie her, 10. série

Veskera tvrzeni precizné zdivodnéte.

(10.1) Dokazte vSechna nésledujici tvrzeni. Rozfazované tak sami dokazete néco o
piskvorkach n?.

(i) Ve hie n? prochazi kazdym bodem nejvyse (3¢ — 1)/2 vyhréavajicich linii.

2 body

(ii) Necht F je hypergraf, jehoz v8echny hrany maji velikost aspon n a kazdy

vrchol lezi v nejvyse n/2 hranach. Potom pro F existuje parovaci remizova

strategie. 8 body

(iii) Pro hru n?, n > 3% — 1, existuje parovaci remizové strategie. 1 bod

(10.2) Véta (,,Silnéjsi Erdds-Selfridge®): Necht F' = (V, E) je n-uniformni hypergraf
takovy, Ze |E| + MaxDeg(F) < 2". (MaxDeg(F') zna¢i maximalni stupen
vrcholu v hypergrafu). Potom v silné he na F existuje (explicitné popsand)
blokovaci strategie druhého hrace.

Dokazte predchozi vétu. Hint: v dukazu Erdés-Selfridgeovy véty se ,okra-
dame”. 2 body

(10.3) Dokazte, ze v Solitaire Army je k doskékani do vzdélenosti 3 potfeba alespoii
8 kamend (néjakymi chytiej$imi argumenty nez rozborem moznosti). Hint:
Fibonacciho ¢isla. 2 body



