Ukoly z Kombinatorické teorie her, 1. série

Veskera tvrzeni precizné zdivodnéte.

(1.1) Uvazujme nasledujici pozici,

kde Sediva policka jsou neptistupné. Nakreslete kompletni herni strom jak
pro hru Cram, tak pro Domineering. Listy stromu by mély byt vSechny pozice,
ve kterych ani jeden hra¢ nemiize tahnout. Kdo vyhraje Domineering, kdyz
svisly hra¢ zac¢inad? Kdo vyhraje, kdyZ zac¢ind vodorovny hrac¢? A kdo vyhraje
Cram? 1 bod

(1.2) Uvazujme hru Cram/Dlazdéni (viz pfednéska) pro tabulku velikosti n x m.

(i) Jak hra dopadne, kdyZ jsou n i m suda? 1 bod
(ii) Jak hra dopadne, kdyZ je pravé jedno z ¢isel n a m liché? 1 bod
(1.3) Uvazujme mnozinu {1,2,...,n}. Dva hradi se stf¥idaji v zabirdni ¢isel. Vy-

hraje ten, kdo na konci bude mit delsi aritmetickou posloupnost na jim za-
branych ¢islech (tedy z jim zabrangch ¢éisel ptjde vybrat podmnozina tvo-
Fici aritmetickou posloupnost). Charakterizujte, pro jakd n vyhraje prvni
hrac, pro jakd n druhy a kdy je hra remizova. 1 bod

(1.4) Zac¢néme s hromédkou n sirek. St¥idaji se dva hragi, ktefi mohou budto
(a) pokud pocet s sirek na hromadce neni mocnina 2, odstranit nejvyssi moc-
ninu 2 mensi nez s
(b) pokud je pocet s sirek na hromédce sudy, odstranit polovinu sirek.
Kdy vyhraje prvni hra¢ a kdy druhy? A co kdyZ uvazujeme misere variantu
hry? 2 body

(1.5) Je déna ¢okolada velikosti n x m. Hradi se stfidaji v rozlamovani kousku
lezicich na stole (na pocéatku tedy jeden) a vysledné dva polozi zpét na
stil. Kdo nemé tah, prohral. Charakterizujte, pro jaké hodnoty n a m
vyhraje prvni hrac¢ a pro jaké druhy hrac. 2 body



