
Úkoly z Kombinatorické teorie her, 1. série

Veškerá tvrzení precizně zdůvodněte.

(1.1) Uvažujme následující pozici,

kde šedivá políčka jsou nepřístupná. Nakreslete kompletní herní strom jak
pro hru Cram, tak pro Domineering. Listy stromu by měly být všechny pozice,
ve kterých ani jeden hráč nemůže táhnout. Kdo vyhraje Domineering, když
svislý hráč začíná? Kdo vyhraje, když začíná vodorovný hráč? A kdo vyhraje
Cram? 1 bod

(1.2) Uvažujme hru Cram/Dláždění (viz přednáška) pro tabulku velikosti n×m.
(i) Jak hra dopadne, když jsou n i m sudá? 1 bod

(ii) Jak hra dopadne, když je právě jedno z čísel n a m liché? 1 bod

(1.3) Uvažujme množinu {1, 2, . . . , n}. Dva hráči se střídají v zabírání čísel. Vy-
hraje ten, kdo na konci bude mít delší aritmetickou posloupnost na jím za-
braných číslech (tedy z jím zabraných čísel půjde vybrat podmnožina tvo-
řící aritmetickou posloupnost). Charakterizujte, pro jaká n vyhraje první
hráč, pro jaká n druhý a kdy je hra remízová. 1 bod

(1.4) Začněme s hromádkou n sirek. Střídají se dva hráči, kteří mohou buďto
(a) pokud počet s sirek na hromádce není mocnina 2, odstranit nejvyšší moc-
ninu 2 menší než s

(b) pokud je počet s sirek na hromádce sudý, odstranit polovinu sirek.
Kdy vyhraje první hráč a kdy druhý? A co když uvažujeme misère variantu

hry? 2 body

(1.5) Je dána čokoláda velikosti n × m. Hráči se střídají v rozlamování kousků
ležících na stole (na počátku tedy jeden) a výsledné dva položí zpět na
stůl. Kdo nemá tah, prohrál. Charakterizujte, pro jaké hodnoty n a m

vyhraje první hráč a pro jaké druhý hráč. 2 body


