1. Zformulujte a dokazte variantu Removal lemma pro Kj.

2. Ukazte, ze pro kazdé p > 0 existuji ¢,e > 0 takové, ze plati nasledujici.
Necht G je graf a (A, B) je e-reguldrni par v G. Necht |A| = |B| =n
ad(A,B)>p,aA CAaB C B jsoupodmnoziny tz. |A'| = |B'| >
(1 — ¢)n, kazdy vrchol A" m4 alespon (p — 2¢)n sousedu v B" a kazdy
vrchol B’ ma alespon (p — 2¢)n sousedu v A’. Pak bipartitni podgraf G
s partitami A’ a B’ obsahuje alespon cn navzajem hranové disjunktnich
perfektnich parovani.

3. Dokazte nésledujici: pro kazdé o > 0 existuji ¢, ng > 0 takové, ze kazdy
graf G's mn > ng vrcholy a alespoii an? hranami obsahuje cn-reguldrni
bipartitni graf jako podgraf.

4. Vnoreni grafu H do grafu G je prostd funkce f : V(H) — V(G) tz.
pro kazdou hranu wv € E(H) plati f(u)f(v) € E(G). Vnofeni tedy
ukazuje, ze H je podgraf GG. Ukazte, ze pro kazdé p,c, A > 0 existuji
a, e > 0 tak, ze plati nasledujici.

Necht Ay, ..., A, jsou disjunktni podmnoziny vrcholi G stejné velikosti
n tz. kazdy par (A;, A;j) pro 1 <i < j <c je e-regularni a d(A;, A;) >
p. Necht H je graf maximalniho stupné A, ¢ je obarveni H barvami
{1,...,c}, Hy je jeho indukovany podgraf a fy je vnofeni Hy do G
tz. pro kazdé v € V(H,) plati fy(v) € Agw). Pro kazdy vrchol v €
V(H)\V(Hy) nadefinujme Hy(v) jako mnozinu sousedu v v H patiicich
do V(Hy), a jako S(v) mnozinu vSech vrcholt v Ay, které v G sousedi
se v8emi vrcholy v fo(Hy(v)).

Jestlize n > o|V(H)| a kazdé v € V(H) \ V(Hy) spliuje |S(v)| >
(p — )lHoWln_ pak f, lze rozsitit na vnofeni celého H do G.



