. Necht G je graf a (A, B) je (4, ¢)-reguldrni par v G pro ngjaké 0 < §,¢ <
1. Necht |A| = |B| = nap = d(A, B). Ukazte, ze pocet 4-cyklu v1v9v304
v G t7. v1,v3 € A a vy, vy € B je alespoit p*n* — (26 + 15e)n* — 2n3.

. Necht G je graf a (4, B), (B,C) a (A,C) jsou (§,¢e)-regulérni pary v
G pro néjaké 0 < §,e < 1. Necht |A] = |B| = |C| = n. Ukazte, ze
pocet trojuhelnikt vivovs v G tZ. v € A, v9 € B a v3 € C' je nejvyse
d(A, B)d(B,C)d(A,C)n® + (6 + Te)n3.

. Necht my, ¢, k,e,5 > 0. Dokazte, Ze existuje ng tak, Ze plati nasledujici.
Necht G je graf s n > ng vrcholy a nejvyse en?* hranami a necht A
a B jsou disjunktni podmnoziny vrcholu grafu G. Jestlize |A|,|B| >
[V(G)|/mg, pak (A, B) je (d,€)-reguldrni par.

. Necht G je graf a (A, B) je (d,¢)-regularni par v G pro néjaké 0 <
§,e < 1. Necht |A| = |B| =n ap=d(A, B). Ukazte, ze existuji A’ C A
a B C Btz |A| = |B| > (1 = §)n, kazdy vrchol A" ma alespon
(p — 0 — e)n sousedu v B’ a kazdy vrchol B’ ma alespon (p —d — €)n
sousedu v A’.

. Necht G je graf a (A, B) je (d,¢)-regularni par v G pro néjaké 0 <
d,e < 1. Necht |A| = |B] =n, > 6 anecht A C A a B C B jsou
mnoziny velikosti alespon fn. Ukazte, ze (A’, B') je (§/5, 2¢)-regularni
par.



