. Naleznéte pro kazdé k > 2 graf, ktery je hranové (2k — 1)-souvisly, ale
neobsahuje k hranové disjunktnich koster.

. Ukazte, ze graf G s a(G) < 2 a alespon dvéma vrcholy bud obsahuje
Hamiltonovskou kruznici, nebo se pro néjaké v € V(G) dd G vytvorit
ze dvou disjunktnich klik pfidanim hran incidentnich s v.

. Navrhnéte algoritmus s polynomidlni casovou slozitosti, ktery pro za-
dany graf G a pfirozené ¢islo k bud v G nalezne kostru maximalniho
stupné k, nebo urci, ze G neobsahuje zadnou kostru maximalniho stupné
nejvyse (k—1).

. Necht T je kostra grafu G. Ukazte, 7ze lze z G smazat nékteré z hran
patiicich do T tak, aby ve vysledném podgrafu mély vsechny vrcholy
sudy stupen.

. Necht G je graf minimélniho stupné alespon 2d. Necht H je minimdln{
neprazdny indukovany podgraf G takovy, ze nejvyse 2d — 1 hran G ma
jeden konec v V(H) a druhy konec ve V(G) \ V(H). Ukazte, ze H ma
alespon d hranové disjunktnich koster.

. Ukazte, ze graf minimélniho stupné alesponn 2d obsahuje Eulerovsky
podgraf minimélniho stupné alespon d — 1.

. Necht G je hranové k-souvisly graf maximdlniho stupné nejvyse ck.
Ukazte, ze G obsahuje Eulerovsky podgraf minimélniho stupné alespon
k—c—2.

. Ukazte, ze graf G lze vyjadrit jako sjednoceni k grafu takovych, ze
kazda jejich komponenta obsahuje nejvyse jeden cyklus, pravé kdyz
kazdy podgraf G ma prumérny stupen nejvyse 2k (ndpovéda: naleznéte
pomoci Hallovy véty orientaci G' takovou, ze kazdy vrchol ma vystupni
stupen nejvyse k).



