(2,5 bodu) Ukazte, ze pokud graf G nemd perfektni parovani, pak existuje
podmnozina S C V(G) takovd, ze viechny komponenty G — .S majf lichou
velikost a jejich pocet je vétsl nez |S| (hint: co se stane, kdyz odeberu
vrchol z komponenty sudé velikosti?)

(2,5 bodu) S pomoc{ Tutteho véty dokazte Hallovu vétu v ndsledujicim znéni:
Necht G je bipartitn{ graf, v némz obé partity A a B maji stejnou velikost.
Jestlize pro kazdou podmnozinu A" C A plat{ |[N(A")| > |A'|, pak G m4
perfektni parovani.

(2,5 bodu) Necht G je 3-reguldrni hranové 2-souvisly graf. Ukazte, Ze pro
kazdou hranu wv € E(G) ma G perfektni parovani obsahujici tuto hranu.

(2,5 bodu) Navrhnéte algoritmus s polynomidlni ¢asovou slozitosti, ktery pro
zadany graf G bez perfektniho parovéni nalezne mnozinu S C V(G)
takovou, ze o(G — S) > |S] (hint: jak vypada graf, ktery nemd per-
fektni parovani, ale pridanim kazdé hrany vznikne graf majici perfektni
parovani?)



