Necht A je mnoZina fetézci pismen a, b, ¢ neobsahujicich podietézec aa. Pro
fetézec s jako |s| oznacme jeho délku. Necht A(z) = Y, < ana™ je vytvoiujic
funkce mnoziny A, tj. pro kazdé n > 0 je a, je pocet fetézcu pismen a, b, c
délky n neobsahujicich podietézec aa. Specidlné ag = 1 (pocitdme i prazdny
Fetézec ).

(2 body) Ukaite, ze pro kadé n > 0 je pocet fetézcu v A\ {&, a} délky n roven
poctu dvojic Tetézeu (s1, s2), kde |s1| + |s2] =n a
e 51 € {b,c,ab,ac}
o s, c A
(2 body) S pouzitim predchoziho cvicen{ ukazte, ze

Alz) =142+ (22 + 22%) A(z),

a tedy
14+ =2

Alx) = ——————.
@) = =2
(1 bod) Ukazte, ze pro libovolnd redlnd ¢isla a a 8 a prirozené ¢éislo n plati
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(2 body) Nechf 82 = 1+ /3; poviimnéte si, ze plati (1 — B12)(1 — Paz) =
1 — 22 — 222. Najdéte redlnd &isla oy a o takova, ze

o (0]

:1—61$+1—62$,

a s pouzitim pfedchoziho cvic¢eni najdéte explicitni vzorec pro a,.

A(z)

(2 body) Pro k < n jako b, j oznac¢me pocet fetézcu z A délky n obsahujicich
pravé k-krat pismeno a. Necht B(z,y) = Y, ., b xz"y". Ukazte, ze

1+ 2y

Blz,y) = 1—2x —222%y"

(2 body) Necht C(x,y) = %B(w,y). Ukazte, Ze prumérny pocet p, vyskytu
pismene a v Fetézci z A délky n je roven
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(2 body) Popiste, jak byste odvodili explicitni vzorec pro p, z piedchoziho
cvicen{ (vypocCty nemusite provadét).



