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ex(H,n)=max{|E(G)I:IV(G)I=nH¢ G}

Turantv graf Tx(n): Uplny k-partitni graf s n vrcholy, kazda ¢ast
ma velikost |n/k| nebo [n/k].

() = |E(Ti(m))|

Véta (Turan)

ex(Ki+1,1) = t(n)

Lemma

Jestlize Ky.1 ¢ G, pak existuje Uplny k-partitni graf H s
V(H) = V(G) tZ. degy(v) = degg(Vv) pro kazdé v e V(G).
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exm(H,n)=max{|E(G)|: IV(G)I=nH#£m G}

exm(Kk, n) < 2K3n.
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Systém </ mnozin je protinajici, jestlize An B # @ pro kazdé
ABe .

f(n,k) = max{ ot ol < ([Z]),d protl'najici}

Véta (Erdés-Ko-Rado)
Jestlize n= 2k, pak
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Ukazte, ze pro kazdy graf H a pfirozena Cisla ny < no plati
ex(H,ny) N ex(H, no)
(2) (2)
(Hint: Pro graf G s n» vrcholy tz. H ¢ G pocitejte dvéma

zpUsoby pocet dvojic (X, e), kde X < V(G) je mnoZina velikosti
ny a ee E(G[X])).

ex(H,n

()

=

Vyvodte, Ze limita limp_oo vzdy existuje.
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Dokazte, ze jestlize Ki.1 £ G a G neni Uplny k-partitni graf, pak
existuje Uplny k-partitni graf Hs V(H) = V(G) t2.

degy(v) = degg(v) pro kazdé ve V(G) a |IE(H)I > |E(G)I.

S pomoci tohoto tvrzeni dokazte, Ze je-li G graf s n vrcholy,
Kk+1 € G, a |[E(G)l =ex(Kk.1,n), pak G je isomorfni Ty(n).
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Oznacme

f(n) = maX{Idl ot <2l o7 protl'najici}.

Ukazte, ze f(n)=2""" (hint: kazdé mnoziné X e of prifadte
jednoznacné mnozinu X', ktera jisté do </ nepatfi).
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Ukazte, Ze jestlize G je graf s nvrcholy, Ky ¢ Ga v je vrchol G
stupné 3, pak G mé minor s n—1 vrcholy a alespon |E(G)| -2
hranami.

S pomoci tohoto tvrzeni dokazte, Ze jestlize G je grafs n=4
vrcholy a alespon 2n-2 hranami, pak K3 <, G.
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