10. CVICENI Z LINEARNI ALGEBRY 1.

Vektorové prostory: baze a dimenze

PRIKLAD PRVNI Z minula: Vyjadiete 7Tz — 7 jako linedrni kombinaci polynomi
> +x,x+2a2’>—2x+3nad R

PRIKLAD DRUHY Necht u, v, w jsou linearné nezavislé vektory z vektorového pros-
toru V nad R. Rozhodnéte, zda jsou nésledujici mnoziny linedrné nezavislé (a pokud
jsou linearné zavislé, vyjadrete néjaky vektor jako linearni kombinaci ostatnich):

a) {u,u+v,u+w},

b) {u+v,u+w,v+w},

¢) {u+v,u—v,u+w,u—w},

PRIKLAD TRETI Najdéte bazi prostoru R* obsahujici vektor (1,2, 3,4)7.

PRIKLAD CTVRTY  Rozhodnéte, zda vektory (1,2, 1)T, (2,5, 1)7, (3,2, 1)T tvoii bazi
prostoru R3 nad R, a pokud ano, najdéte soufadnice vektoru v = (5,1,2)? vzhledem
k této bazi.

PRIKLAD PATY Dokazte, ze vektorovy podprostor generovany dvéma vektory
R3 (tzn. linearni obal téchto vektort) je bud pifmka prochazejici poc¢atkem, rovina
prochazejici poc¢atkem, nebo pouze pocatek.

PRIKLAD SESTY Uréete béazi a dimenzi podprostoru R® daného soustavou rovnic
(nad R):

r1+ 229 +3x3+ x4 + 425+ 26 =0
2$1+[C2+4$3+2$4+[C5:0.

PRIKLAD SEDMY Budte U,V podprostory W a necht dimU = 7,dimV =
8. dim W = 13.
a) Odhadnéte zdola a shora hodnotu dim(U + V') a najdéte priklad, kdy se nabudou

tyto meze.
b) Odhadnéte zdola a shora hodnotu dim(U N'V).
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