Domaéci tikoly z Diskrétni matematiky 2017-12-04
Grafy

Par definic pro zacdtek:
e Graf je k-reguldrni (pro néjaké k € IN), pokud vSechny jeho vrcholy maji stupeii k.
® Doplnék grafu G je graf G, ktery vznikne z G prohozenim hran s nehranami. Tedy G = (V(G), (V(2G)) \E(Q)).

e Automorfismus grafu je isomorfismus s nim samym. Kazdy graf m& aspoii jeden automorfismus (totiz
identitu) a mtze mit i dalgi. Grafu, ktery m4 jen jeden, fikdme strnuly nebo asymetricky.

Ukoly:

Pestry graf — pest (9 bodi)

Pro kterd n existuje graf na n vrcholech, jehoz vrcholy maji navzajem rizné stupné?

Skoro uplné grafy — skup (6 bodi)

Dokazte, ze pro kazdé n jsou vSechny (n — 2)-regularni grafy na n vrcholech navzajem isomorfni.

Doplnék kruZnice — dokr (8 bodi)

Pro ktera n plati C,, ~ C,,, tedy Ze kruznice na n vrcholech je isomorfni se svym doplitkem?

Sam sobé doplitkem — selfc (12 bodi)

Najdéte nekoneéné mnoho grafti G, které jsou isomorfni se svym dopliitkem.

Strnulec — strn (10 bodi)

Sestrojte strnuly graf, ktery ma alespon 2 vrcholy, a dokaZzte to o ném.

Graf bez cesticky — nop2 (4 body)

Popiste vSechny grafy, které neobsahuji podgraf isomorfni s cestou P> (to je cesta o dvou hranéch). Dostateéné zduvodnéte,
proc¢ jiné nemohou existovat.

Graf bez cesty — nop3 (6 bodi)

Popiste vSechny grafy, které neobsahuji podgraf isomorfni s cestou P; (cesta o tfech hranich). Dostateéné zduvodnéte, pro¢
jiné nemohou existovat.



