Pisemka z Diskrétni matematiky 5. 1. 2010

1. Pro kterd n existuje bipartitni graf na n vrcholech, jehoZ doplnék je opét bipartitni? (8 body)

2. Kolik existuje grafti na mnoziné vrcholu {1,2,3,4}7
a) viech (1 bod)
b) navzdjem neisomorfnich (3 body)

3. UvaZzme mnozinu {1,2,...,12} uspofddanou relaci délitelnosti.

a) Nakreslete Hasseho diagram. (1 bod)

b) Naleznéte vSechny nejmensi, nejvétsi, minimélni a maximalni prvky. (1 bod)
c) Jaky mé toto uspofadani nejdelsi Fetézec a antifetézec? (2 body)
)

d) Dokazte, Ze toto uspofadani lze vnofit do potence néjaké mnoziny {1,...,n} s uspofdddnim inkluzi.
(2 body)

e) (*) Naleznéte vnofeni z pfedchozi dlohy pro n < 11.  ((12 — n)/3 bodi)
f) (*) Dokaizte, ze pro mensi n takové vnofeni neexistuje. (1 bod)
4. DokaZte, Ze mnozina vSech neklesajicich funkci z mnoziny {1,2} do pfirozenych ¢isel je spodetnd. (8 body)

5. (*) Dokazte, ze mnoziny R? a R jsou stejné mohutné. (2 body)

Potrebujete ziskat 8 bodi. Vse, co tvrdite, podrobné zduvodnéte. MiuzZete bez dukazu pouZivat
turzeni z predndsky mebo ze cvicent, ale uvedte jejich presné znéni. NepouZivejte kalkulacky, zdpisky,
ucebnice, sousedy ani jiné pomucky. Nula je prirozené cislo. V pripadé nejasnosti se ptejte cviciciho.



