
Úlohy k cvičeńı 4
Limity posloupnost́ı (pokračováńı) a řady.

Tvrzeńı (O limitě sevřené posloupnosti). Necht’ (an)∞n=1, (bn)∞n=1, (cn)∞n=1 jsou posloupnosti
takové, že an ≤ bn ≤ cn pro všechna n přirozená (je možné připustit konečně mnoho
výjimek). Předpokládejme, že existuj́ı limita prvńı a třet́ı posloupnosti a plat́ı

lim
n→∞

an = lim
n→∞

cn = L.

Potom
lim
n→∞

bn = L.

1. Spočtěte následuj́ıćı limity nebo dokažte, že neexistuj́ı.

(a) lim
n→∞

(−1)n
n

,

(b) lim
n→∞

1
n

sinn2,

(c) lim
n→∞

n+cosn
n−sinn ,

(d) lim
n→∞

√
1 + 1

n
,

(e) lim
n→∞

na v závislosti na parametru a ∈ R.

(f) lim
n→∞

n
2n

,

(g) lim
n→∞

2n

n!
,

(h) lim
n→∞

nn

n!
,

(i) lim
n→∞

2n2+4n+n sinn
n cosn+(2n+sinn)2

,

(j) lim
n→∞

b
√
nc√
n

,

(k) lim
n→∞

ncosπn,

(l) lim
n→∞

cos(n2π) + cos((n+ 1)π),

(m) lim
n→∞

4√n5+2− 3√n2+1
5√n4+2−

√
n3+1

,

(n) lim
n→∞

n4+n2+cosn
√
n8+n7+n6 ,

(o)* lim
n→∞

n
√

2,

(p)* lim
n→∞

n
√

2000,

(q)* lim
n→∞

n
√
n,

(r)* lim
n→∞

n
√

2n + 3n + 4n,

(s) lim
n→∞

√
n+ 5−

√
n− 1,

2. Sečtěte řady:

(a)
∞∑
n=1

2n+1+3n

6n
.



(b)
∞∑
n=1

1
n

+ 1
n+1
− 1

n+2
− 1

n+3
.

(c)*
∞∑
n=1

1
n2−1 .

(d)*
∞∑
n=1

1
4n2−1 .

(e)*
∞∑
n=1

1
n(n+5)

.

(f)*
∞∑
n=1

1
n(n+1)(n+2)(n+3)

.

(g)*(*)
∞∑
n=1

2n−1
2n

.


