5. domaci série

Ulohy budou pfedvadény na seminéfi 5. 12. 2022.

Uloha 1. Definujme posloupnost a,: a; = 0, ag = 1 a pro n > 2
vznikne a, tak, Ze za sebe napiSeme ¢isla a,_1 a a,—9 v desitkové
soustaveé. Ktera a, jsou délitelna jedenacti?

Uloha 2. Body P, Q, R v roviné maji celo¢iselné soufadnice a plati
(|PQ| + |QR|)? < 8S + 1, kde S je obsah trojihelniku PQR. Ukazte,
ze P, @, R jsou vrcholy Ctverce.

Uloha 3. Ukazte, Ze pro realné &isla z1, ..., z, plati
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Uloha 4. Existuje spojita funkce f takova, Ze pro vSechna realna x
plati
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Uloha 5. Na tabuli jsou napséana éisla 1,2, ...,2022. V kazdém kroku
vybereme dvojici ¢isel, tato ¢isla smazeme, a napiseme absolutni hod-
notu jejich rozdilu. Po 2021 zbylo jen jedno cislo k. Jakych hodnot
mize k nabyvat?

Uloha 6. Jakou nejvyssi moznou hodnost miize mit komplexni matice
A € C™™ pokud plati AT - A =07
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