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Úloha 1. V trojúhelníku ABC standardně označeném platí pro nějaké
p > 1

ap cosβ + bp cosα = cp,

a2p−1 cosβ + b2p−1 cosα = c2p−1.

Dokažte, že ABC je rovnoramenný. (10 bodů)

Úloha 2. (seriál) Ve městě žije L lidí a existuje tam K klubů. Víme,
že každý klub má lichý počet členů a každé dva různé kluby mají sudý
počet společných členů. Dokažte, že K ≤ L. (10 bodů)

Úloha 3. Porovnejte hodnoty integrálů∫ 1

0
xx dx a

∫ 1

0

∫ 1

0
(xy)xy dx dy.

(10 bodů)

Úloha 4. Buď S konečná množina přirozených čísel větších než jedna, a
to taková, že pro každé přirozené n existuje s ∈ S, pro něžNSD(n, s) =
1 nebo NSD(n, s) = s. Dokažte, že existují t, s ∈ S, že NSD(t, s) je
prvočíslo. (15 bodů)
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