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Úloha 1. Nechť f(n) je nejmenší číslo s touto vlastností: pokud libo-
volnou permutaci na n prvcích aplikujeme f(n) krát, získáme identitu.
Najděte vztah mezi f(n) a f(n− 1). (5 bodů)

Úloha 2. Najděte nejmenší přirozené číslo n, pro něž existuje polynom
nx2+ax+b s celočíselnými koeficienty a dvěma různými kořeny v (0, 1).

(10 bodů)

Úloha 3. A a B jsou matice 2 × 2 s celočíselnými členy. Matice A,
A+B, A+ 2B, A+ 3B a A+ 4B jsou regulární a jejich inverze mají
celočíselné členy. Ukažte, že i A + 5B je invertibilní a její inverze má
celočíselné členy. (10 bodů)

Úloha 4. Nechť f : [0, 1]→ (0,∞) je spojitá funkce splňující∫ 1

0
f(x)dx = 1.

Nechť ank pro n ∈ N a 0 ≤ k ≤ n jsou taková reálná čísla, že 0 = an0 <
an1 < · · · < ann−1 < ann = 1 a pro každé n ∈ N a každé 0 ≤ k < n je∫ ank+1
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Ukažte, že posloupnost bn konverguje a určete její limitu. (15 bodů)

Vaše řešení nahrávejte do moodlu. Je možno nahrát i více souborů.
Uvítáme, pokud jména souborů budou indikovat, které úlohy soubor
obsahuje.
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