3. domaci série

Ulohy budou pfedvadény na seminaii 1. 4. 2020.

Uloha 1. Existuje funkce f : R — R, pro niz | f (z+y)+sin z+cosy| < 2
pro vSechna z, y € R?

Uloha 2. Najdéte vSechny dvojice pfirozenych &isel (a, b) splitujici a®+
a+b=>5"

Uloha 3. Konvexni mnohotihelnik P = A; ... A, nazveme vyvdZeny,
jestlize existuje jeho vnitini bod M, pro néjz priseciky polopiimek
A;M, A;M s obvodem P lezi uvnitf riznych stran P kdykoli 1 <
i < j,< n. Rozhodnéte o platnosti tvrzeni: (a) zadny mnohouhelnik
se sudym poctem vrcholt neni vyvazeny, (b) kazdy mnohothelnik s
lichym poctem vrcholu je vyvazeny.

Uloha 4. Budte a, b, ¢ kladn4 &isla. Ozna¢me A(z,y, 2) matici
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Vypoctéte objem télesa
M = {[z,y,2] € R® : matice A(z,y,z) je pozitivné definitni}.

Uloha 5. Bud n € N. Naleznéte nejvétsi moznou velikost mnoziny
S C Z" takové, ze Va,b € S jela-b <1

% Uloha 6. Naleznéte viechny binarni operace ¢ : RT xRt — R¥ takové,
ze pro vSechna kladnd a,b,c je ao (boc) = (aob)-c a pro kazdé a > 1
jeaoa>1.

Pri feseni mizete pouzit zndmou vétu, Zze pokud f : R — R je
funkce splitujici pro v8echny redlna x, y rovnost f(x+y) = f(z)+ f(y),
kterd je navic na néjakém nedegenerovaném intervalu zdola omezena,
pak pro néjaké k € R je f(z) = k.
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