
6. soutěžní série – řešení

1. Z 0 = (a+ b)2 = a2 + ab+ ba+ b2 = ab+ ba plyne ab = −(ba), takže

abc = a(bc) = −((bc)a) = −(b(ca)) = (ca)b = c(ab) = −((ab)c) = −abc.

2. Je-li trojúhelník pravoúhlý, pak γ = 60◦, α = 90◦ a snadno se dopočte, že
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β = 30◦ nebo β = 90◦, ale druhé řešení je ve sporu s α ≥ β.
3. Součet 7

4 získáme nalezením několika teleskopických řad. Pro pevné i se součty
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Každý člen s minusem se odečte od členu o řádek níže, takže dostáváme
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4. Vybíráme-li podmatici, vybíráme k sloupců a k řádků. Dvě podmatice se bu-
dou protínat, právě když mají společný aspoň jeden řádek a zároveň aspoň jeden
sloupec. Označíme-li tedy F (n, k) maximální počet k-prvkových podmnožin n prv-
kové množiny, aby libovolné dvě měly neprázdný průnik, pak maximální počet matic
je F (n, k)2. Erdösova–Koova–Radoova věta říká, že F (n, k) =

(
n−1
k−1
)
.


