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3. domaci série

Ulohy budou pfedvadény na seminaii 9. 4. 2018.

Uloha 1. Necht ¢(n) je pocet piirozenych &sel mensich nez n ne-

soudé€lnych s n. Ukazte, ze existuje nekone¢né mnoho n takovych, ze
n

o(n) = 3"
Uloha 2. Necht f : [a,b] — R je dvakrat diferencovatelna funkce na
[a, b] takovd, ze f(a) = f(b) a f'(a) = f'(b). Ukazte, Ze pro kazdé A € R
mé rovnice f”(z)—A(f'(x))? = 0 alespon jedno feseni v intervalu (a, b).
Uloha 3. Necht (ne nutné komutativni) okruh R obsahuje délitel nuly
a necht celkovy pocet délitelt nuly je kone¢ny. Ukazte, Ze R je kone¢ny.

Uloha 4. Necht P je pravidelny n-thelnik (véetné svého vnitiku). Pro
ktera pfirozena k € N existuje podmnoZina roviny S C R? takova,
7e nelze otocit a presunout P tak, aby pokryl Sk, ale 1ze jej otocit a
presunout tak, aby pokryl libovolnou k-tici bodt v Si?

Uloha 5. Najdéte vsechny funkce f : Ry — R spliiujici pro vSechna
x>0, z € (0,1) rovnost

(-7 = f (12 1w2))

Uloha 6. V roviné je ddno n bodt Py, ..., P,, které nelezi viechny na
jedné primce. Pro 1 < 1i,j,k <n, ¢ # j definujme

1 pokud Py lezi na piimce P;P;,
-
“ 0 pokud P nelezi na pfimce P;P;.

Ukazte, Ze vektory U;; = (8ij1,---,0in)’, 1 <i < j < n, generuji cely
prostor R™.
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