2. domaci série

Ulohy budou pfedvadény na seminaii 19. 3. 2018.

Uloha 1. Uvazujme posloupnost a; = 1 a pro n > 2

1
Ay = .
a2+ 4a

Ukazte, ze posloupnost konverguje a najdéte jeji limitu.

Uloha 2. Kladné reélné feseni z¥ = y® tvoii pfimku z = y a k¥ivku.
Ve kterém bodé se protnou?

Uloha 3. Ukazte, ze pokud funkce f : R? — R? zachovava racionalni
vzdalenosti bodi, pak uz zachovavé vzdalenosti vSech dvojic bodt. Na-
jdéte funkci f : R — R zachovavajici racionalni vzdalenosti, ale ne
vSechny vzdalenosti.

Uloha 4. Bud A nenulova n x n matice. Pak existuje regularni n x n
matice B, ktera se od A li$i na nejvySe n — 1 mistech. Dokazte.

Uloha 5. Je mozné rozdélit mnozinu pfirozenych ¢isel N na nekoneéné
mnoho nekone¢nych mnozin takovych, Ze se kazdé dvé z nich lisi jen o
né&jakou celoc¢iselnou konstantu?

Uloha 6. Dva hradi hraji nasledujici hru: Nejprve je ndhodné vybrano
néjaké ¢isloz 1, ...,2018. Oba hradi se sttidaji v hadani zvoleného disla.
Po kazdém pokusu se oba dozvi, zda je hledané ¢islo vyssi, mensi, nebo
bylo uhodnuto. Hrac, ktery jej uhodne, vyhrava. Rozhodnéte, ktery z
hracd ma vyssi Sanci zvitézit, pokud oba budou hrat optimalné.
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