4. domaci série

Ulohy budou pfedvadény na seminaii 10. 4. 2017.

Uloha 1. Najdéte vSechna n € N takova, ze pro viechna a,b € N plati
implikace: Pokud 11 | a” + b"™, pak 11 | a a 11 | b.

Uloha 2. Pro piirozené ¢islo K, jehoz dekadicky zapis mé n? cifer
(pfi¢emz prvni z nich neni nula), ozna¢me D(K) determinant matice,
ktera vznikne zapsanim cifer po fadcich do matice n x n. Dale ozna¢me
f(n) soucet ¢isel D(K) pies vSechna n’-ciferna éisla K. Spoctéte f(n)
(v zavislosti na n).

Uloha 3. Uvazme tabulku m x n, kde m < n jsou kladna suda &sla.
Tuto tabulku chceme vyplnit nepfekryvajicimi se (potencidlné natoce-
nymi) dominy 1 x 2 tak, ze kazdd vnitini délici ¢ara v tabulce déli
néjaké domino na pilky. Pro jakou nejmensi tabulku se ndm to muize
povést? (Tabulka o rozmérech m; x n; je mensi nez tabulka mgy X ng,
pokud mj < mg, nebo m; = mg any < na.)

Uloha 4. Zapiste nasledujici ¢islo ve tvaru p + V4, kde p, q jsou raci-

onalni:
1
812207 — T
2207 — 2207—...

Uloha 5. (serial) Najdéte vlastni &isla redlné n x n matice A =
(aij)ﬁjzl (n > 3), kde

1 pokud |i —j| =1,
aj; = ¢ —1 pokud |i —j| =n—1,
0  jinak.

Uloha 6. Mé&me disjunkni omezené intervaly A, B C R kladnych
délek. Ukazte, ze je lze rozdélit na spocetné systémy navzdjem dis-

juntnich mnozin
oo oo
A=J4, B=JB
i=1 i=1

tak, aby platilo A; = B; + ¢, ¢ € N pro néjaka ¢; € R.
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