1. domaci série

Ulohy budou pfedvadény na seminaii 27. 2. 2017.

Uloha 1. Zbynék a Zbysek hraji hru, ve které stiidavé postupné do-
pliuji ¢islice za desetinnou ¢arku ¢isla (Zbynék nejprve zvoli ¢islici na
pozici desetin, ZbySek uréi setiny, pak zase Zbynék tisiciny atd.). Zby-
nék vyhraje, pokud je po napsani vsech ¢islic vysledné ¢islo racionélni,
Zbysek naopak pokud je iraciondlni. Ktery z hra¢t ma vyhravaci stra-
tegii?

Uloha 2. Bud (F,)%; Fibonacciho posloupnost, tj. F(1) = F(2) = 1,
F(n) = F(n —1) 4+ F(n — 2), n = 3,4,.... Ukazte, ze pro kazdé
pfirozené n > 6 lezi (ostfe) mezi F'(n) a F(n + 1) druhd mocnina
néjakého prirozeného disla.

Uloha 3. Na mnoziné M vsech bodt v roviné s kladnymi celoéiselnymi
soufadnicemi zavedme uspotradani: (z,y) € M je vétsi (resp. mensi)
nez (2',y') € M, jestlize 2/ <z ay <y (resp. 2’ >z ay >y). Bud
S konecna podmnozina M, kterd s kazdym svym prvkem obsahuje i
v8echny mensi prvky z M. Ozna¢me R(z) pocet prvki z S vétsich nez
z. Ukazte, Ze aspon pro ¢tvrtinu bodu z S je R(z) liché.

Uloha 4. Necht polynom P(x) = 2™ + p,_12" ! + -+ 4 po m4 pravé
m (2 < m < n) riznych komplexnich kofenti. Dokazte, ze aspon jeden
z koeficientl p,,—1, ..., Pn—m je nenulovy.

Uloha 5. Z kazdé posloupnosti neklesajicich funkei f,, : [0,1] — [0, 1],
n=1,2,... lze vybrat bodové konvergentni podposloupnost. DokazZte.

Uloha 6. Je mozné nakreslit do roviny kruznice takovym zptisobem,
aby kazda primka protnula aspon jednu, ale Zadna vice nez sto?

web: http://atrey.karlin.mff.cuni.cz/resitel



